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PLC rapport is outstean uit de bewerking ven een op het
Hathesatisch Cenbrum ontvengen brief.
in nevolging ven de 1ln deze brief Ingevoerde notatle
stellen wij (n,p) = 2 sin E5, sodst (n,p) de lengte sengeefts
van esen sljde of diegousal, sl naar gelang p = 1 of
P ® Byeees[$n], ven de vegeluatige n-hosk beschreven im sen
oirkel met stresl 1.
(nya-p) = (n,p)
(n,n4p) @ (n,p-n) = -(n,p)
(kn,ep) =  (myp).
WiJ gaen me wit ven de vergellijking

‘p”:i%

7rs. (5« 21)
met wortels 'j ‘3 = Oy nma;ﬂ-‘1)n Ye beperien

wmwmmmﬁmfus*m;%~u i“«
m@ﬁﬁtﬂﬁﬁ'# ia,p). ﬁtﬂtm%{uww‘”q)um don heslt
won allereerat

- %‘3 - W = (nm, pednj) {J = 0y000pm-1)
aen wm valdoen m m getallen aan een vergelljicing die
mwen krijgt na eliminatie vem s uit " - 5™ » i{n,3) en
s ~ 5™ = 1u. Stelt mem &® - &® u(-...«)“"hgam 2am
fgelat

9011“») = Wy ?g‘“} "~ “ - Jug

Sﬂmgu) = {u-2) ?“(u} - sﬂmg‘u)s

wEaeee successlevell i %n“‘} voor m = 5,7, ... ton wordon
bepseld,. Hieruit ziet sen dat de functies (70“{&} vl beraen
von de gresd m in u 2ijn, met gehele coBffici@nten. Do ooBffi-
gilnten van de even muchien ven u ummz&mmnm
is de coBfficint van W™ ° geliji sem -m en de coBfPiciBub
ven w 18 gelijk msm {-1)H(™=%),,

Cms eliminetievssultset wordt dus

(0 Palu) + w*‘”“’mm -o.
Omdat de colifflciBat ven u" wﬁlm asn nul is, m




w1
(2) >__ (o p + 20J) =0
J=l

Het bvebulp hilerven vinden we de volgende in de brield
veragide resultaten.
Hoont men m = 3, n = 75, p = 192, dem krijgt oen:
0 = (229, 112) + (205, 262) + (225, 412) =
= (205, 112) - {oas, 37) - (285, 38).
Hoomt men m = %, @ » 45, p » 22, dan krljgt mens
0 = (205, 22) + (285, 112) ¢+ (225, 202) + (285, 292) + (205,302)=
w (225, 22) + (285, 912) + (225, 23) - (225, 67) ~ (=45, 68),
Hoomt men @ =» 45, n = 15, p = 8, dam krijgt sen oen
derde dergelijke in de brief opgegeven forsule bestesnde
ufi& 45 termen,

| n vergelijeing wasrvan dess 49
. tevuen de wortels wm :&u deselfde als vergelijuimg {1} met
e P ne 45, pe= i,

Wi serken werder op det in (1) de col@ffieilnt van
eiive positieve even nacht van u gelijk is son mul, waswuit
et de theorie der aymmetrische functles volgt dat lopaule
{2} wangrs MZ.M als sike term in het linkerlid W Gl

Het der wortels van vergelljking (1) is geifjx
ssm (-9)d{=-1) {n,0) Homen wijm = 5, 0« 5, p = 4, don
vinden wij de in de brief opgegeven formule (5,9) =
{85,4) {(25,4) (25,9) (23,6) lﬁwﬁ)«
lgmen wij n = 1, p « O, den $8 (n,p) » 0. Vergeldfiing
w} wordt dan gﬂwtuﬁ = O, meb mh (mﬁ:} {d = ﬁw.wh
4 ikcime met bekende W { 4}*£W‘Q)n an et
@ wortels {ﬁ ﬂ} ‘,J L nguu‘ﬂ”“}a Hun produest s dus gellfk
aon {w‘l}“”"' 'a, waaruis gemscielijc resultaten m&m aver

Mmmmmmmmmmumme

wmmﬁw wergelijeing pelije is san 2w, dus %{m}&
- o, o ; (n5)? = n. |




llesmt men in foruule (2) mu n = 2, p = 1, don Wrljgh

o |
ZZ‘_ {2m, 33+1) = O.

Ao we mm VOO @ eon prisuget ,
in dese som als m een viervoud +1 mmm{mﬁwi%ﬁ) -
= 2 on 813 m een viervoud +3 is, de term (2m,3m) = ~{2,9) =
e -2 yoor, De overige termen homen in paren gelljuw wvoow,
Ben eguvoudige bervhening leert den deb:

*%;r } (<19 (2m, 23-1) = (-n)(=T),

Vult men hierino @ « 493 ia, dan vindt men een dor in de
briel vermelde batreirisgen.

De in de brief gegeven betrelkingen vam bet type (%ﬂ) Y
* {11,2) + (1,3) ~ {(¥,4) + (19,5) = SERONGE
unpen afleliden door dieper op de theorie van de eenholdy
wortels in te g;nm

Laat p prigmgetal zijn dat een viervoud 43 ls. Hon
ko den eom £.g. prizitieve wortel modulo p vinden, d.w.g.
m getal g zodat do gebellem g, gaw",xp”' Julst egn
duceerd resteysteen modulo p vormen, Asngesien C =
primitieve p~ eonheidswortel voorstelt, wvoldoen de getallen

-4 P-4 ”:m‘i} |
Ky = e® en o, , €, z0als Oouss beweses

e

mm, asn m vievicantsvergelljking x° + x + Hp#) = 0.
Als verder C‘? in 4o aom voorkomi dle O< bepaslt, womt sija
inverse voor in de som dle O, bepamlt m

2
1) mM e 1
w:lﬁ% vaﬂdqw“ - g ._e"‘ﬂ -

w 4 ég }{ Pe = mmqh dus % (l’w%ﬁ{ 1) - &V—

Hoomt wen b.v. D= 7, don ken wen g = 3 kiesen. Ve

vinden den ¢ |/T.= {7,6) + (7,5%) + (7,486)
= (T4} = (7,2) = (7,3).

Voor p = ¥4, kan uen g » 2 ktlopen. ¥e vinden dun

- (ﬂ,&’) - ﬁﬁﬁﬁ} - {'”0@’ - “"!3} - (‘Mtﬁ*
telen moet worden penomen,

In het geval dat p een priemgetal is, dat een vieryopd
#1 is, ligt de smsk lote ingewikkelder. De veelberm -2




eschroven worden als het product van twee veele
X(u) an (pm} @#lk van de graad §{p-1), wearven do
solifTici8nten op veelveuden ven § |/p na retionssl sijn.

et de theorlie ven Osuss loet zich ssntonen det heless vk
in Xiu} en (U{u) slechts termen met even machten ven u op-
troden. Het is a&mtengewm aiet mogelljk om woor do wule
sen van X {u) on (,Mn} Mmt mm van het mmm

e} plgemesn, sls p-1 Wim & m a mm
ammmmmhm?, mwmwmmmmmm
wmwm Mumm mmwmmwmm
Bl mm M elimivnatie der anmm mm

wbredonde h ca@fTliolBnten kon men de snlg wmogellj e
&mmmmwmmmmmmmwzm
watigs p-hoek aflelden.

U dit toe be Lichien nesen wi] Mtwﬁwwﬁww
ped » 42 = 25,3, Gus k « 2 en b = 3. Nem heeft
Pyslud _

u¥ - 130 5 650 - 156° 2 B2’ - m? s 5 @
= 2% - 1% « (4 + BV43) (4 - BV/3), wearin
pm® Pt s B
Begu' - 2®s 3.
stellen wij w = 34 - 21/13, dean 1s
aenl/1aec®-w®w (c+pVu) (¢ - DVE), wesrin
%‘:ww’ 13u,
ﬁmﬂ % &Mm

mwmxmum ean men A - B /13 ontbinden,
W1 beschouwen de “ubische uitdruiicir

{3) ¢~ M/— W - Va® VA3u + (3§ + %

Uit de theorie ven CGouss volgt dat de nulpuntem vam {3)
MW zijn asn {1&,&3* «{13.%) en {13,6). M wen de
mm in m W& e




$1 o Wp
aﬁ 13,

»ﬂz 2 Va3 Vo

Door mimmtm ven /13 en [/ w vindes

() 348, = 38, + 23,.

Vervengt men im het rechterlid vam (3) overal /43 dowr
- V:ii {ook in de betrekiking dle w bepaslt), den gast {3)
over in een veeltsrm met mulpunten {13,1), {13,3) en {13,4).
Voor do slenentaire symuetrische functiss deger wortels mm
heteelfde verband als ultgedrukt 1s in (3).

Wat ten slotte de in de briel vermelde Lormules MW,
woarin /2 optreedt, mericen wij op dat men door volledige

imductie pemakivell ju de fomuim
ﬂm?

}:: (2%, P-1) = 77 (2", 2 - )

ngat. VW& volgt alt 1im W » 1 de betrecking

n wij

§

2’0
lim  —— = 1 4 n ar, -4
: 3T dug 7/ = lim 27 sin 1im 2", 3
e 2" 3 n—> 2 .ﬁ‘n—-vm (27%3)

waarmge de in de brield gegeven limietwvoorstelling vem 77
govondan 18, Dergelifie limletvoorstellingen wvan7/ gijn
reeds 1n de 175 peuw door Vieta gegeven.



